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MATEMATICAS ITI NIVEL SECUNDARIA // MODULO 1
FUNCIONESY SUSINVERSAS

MODULO 1 - TABLA DE CONTENIDO
FUNCIONES Y SUS INVERSAS

1.1 Brutus Bites - Actividad para Desarrollar Comprension

Desarrolla el concepto de funciones inversas en un contexto de modelado lineal utilizando
tablas, graficas y ecuaciones. (F.BF.1, F.BF.4, F.BF.4a)

Tarea: Preparacion, Practica, Rendimiento. Funciones y sus Inversas 1.1

1.2 Ferraris - Actividad para Consolidar Comprension

Extiende los conceptos de funciones inversas en un contexto de modelado cuadratico con un
enfoque en el dominio y rango, y si una funcion se puede invertir en un dominio dado. (F.BF.1,
F.BF .4, F.BF.4c, F.BF.4d)

Tarea: Preparacion, Prdctica, Rendimiento. Funciones y sus Inversas 1.2

1.3 Monitoreando una Tortuga - Actividad para Consolidar Comprension

Afirma los conceptos de funcion inversa en un contexto de modelado exponencial y expone
ideas sobre logaritmos. (F.BF.1, F.BF.4, F.BF.4c, F.BF.4d)

Tarea: Preparacion, Prdctica, Rendimiento. Funciones y sus Inversas 1.3

1.4 Sacar un Conejo del Sombrero - Actividad para Consolidar Comprension

Utiliza maquinas de funcién para modelar funciones y sus inversas. Enfocate en encontrar
funciones inversas y verificar que dos funciones son inversas. (F.BF.4, F.BF.4a, F.BF.4b)
Tarea: Preparacion, Prdctica, Rendimiento. Funciones y sus Inversas 1.4

1.5 Universo Inverso - Actividad para Practicar Comprensién

Utiliza tablas, graficas, ecuaciones y descripciones escritas de funciones para unir funciones y
sus inversas vy verificar la relacion inversa entre dos funciones. (F.BF.4a, F.BF.4b, F.BF.4c,
F.BF.4d)

Tarea: Preparacion, Prdctica, Rendimiento. Funciones y sus Inversas 1.5
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MATEMATICAS ITI NIVEL SECUNDARIA // MODULO 1
FUNCIONES Y SUSINVERSAS-1.1

1.1 Brutus Bites

Actividad para Desarrollar Comprension

(Recuerdas a Carlos y Clarita? Hace un par de afios,
comenzaron a ganar dinero cuidando mascotas
mientras sus duefios no estaban. Debido a su
asombroso analisis matematico y su carifio por los

CC BY Franco Vannini
https://flic.kr/p/mEcoSh

gatos y perros que reciben, Carlos y Clarita han hecho que su negocio sea muy exitoso. Para

mantener a los perros hambrientos alimentados, deben comprar regularmente Brutus Bites, la

comida favorita de todos los perros.

Carlos y Clarita han estado buscando un nuevo proveedor de alimentos para perros y han

identificado dos posibilidades. The Canine Catering Company, ubicada en su ciudad, vende 7

libras de alimentos por $5.

Carlos pensé en cuanto pagarian por una cantidad dada de alimentos y dibujé6 esta grafica:

1 | ' ! ' ' ' ' ' '
' ! ' ' ' ' ' ' ' '
.-8 ..... L e T ] S S
. i i i i i i i i
Ddlares " " i " i i i ;
- - bececheccccbheccccbheccccbccccbhccccbheccccbhccccbha -
1 ' ] 1 1 ' ] 1 1 '
' ! ' ' ' ' ' ' ) '
' ! ' ' ' ' ' ' '
' i ' ' ' ' i i d i
__6 _____ becevcheccchecnchecnccheccchecncchecaet coboecscheaase
i i i i i i i i i
) ' ' 1 1 1 ' 1 1 1
' ' ' ' ' ' ' ' ' i
D B e T T e T | e T e R
' ! ' ' ' ' ' ' ' '
' ! ' ' ' ' ' ' '
' ! ' ' ' ' ' ' '
e § i it S Mt it S’ it Sttt ittt Sl Sty
' ' 1 1 ' ' 1 1 '
' ' ' 1 ' ' 1 1 '
' ! ' ' ' ' ' ' ' '
==3f---- A aii i’ i et Mttt vttt ittt it
i ‘ i d i i i i i i
' ! ' ' ' ' ' ' ' '
' ! ' ' ' ' ' ' '
=m27---- At i)’ <ttt it Mttt ittt vttt vl vkl i
) ' ' 1 L} ' ] 1 1 1
' ' ' ' ' ' ' 1 i
' ( ' ' ' ' ' i ' '
snlperes e pdetcial Eri et pot it ekt Blaiate bk e
v+ v+ 4 4 4 b v lbras
0 ] ' ] ' 1 ' ' 1 ] '
0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
] ' ] 1 1 ' ] 1 1 1

1. Escribe la ecuacién de la funcién que grafico Carlos.
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MATEMATICAS ITI NIVEL SECUNDARIA // MODULO 1
FUNCIONES Y SUSINVERSAS-1.1

Clarita penso en la cantidad de comida que podrian comprar por una determinada cantidad de
dinero y dibujé esta grafica:

Libras

' ' Délares
o1 2 3 4 S 6 7 8 9 10

2. Escribe la ecuacion de la funcién que graficé Clarita.

3. Escribe una pregunta que sea respondida con mayor facilidad por la grafica de Carlos.
Escribe una pregunta que sea respondida mas facilmente por la grafica de Clarita. ;Cual
es la diferencia entre las dos preguntas?

4. ;Cudl es la relacion entre las dos funciones? ;Cémo lo sabes?

5. Usa la notacién de funcién para escribir la relaciéon entre las funciones.
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MATEMATICAS ITI NIVEL SECUNDARIA // MODULO 1
FUNCIONES Y SUSINVERSAS-1.1

En linea, Carlos encontré una compaiiia que vende 8 libras de Brutus Bites por $6 mas un
cargo de envio de $5 por cada pedido. La compaifia anuncia que venderan cualquier cantidad
de alimentos al mismo precio por libra.

Modela la relacion entre el precio y la cantidad de alimentos utilizando el enfoque de Carlos.
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Modela la relacion entre el precio y la cantidad de alimentos utilizando el enfoque de Clarita.
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8. (;Cudl es la relacion entre estas dos funciones? ;Cémo lo sabes?

9. Usala notaciéon de funcién para escribir la relacién entre las funciones.

10. ;En qué compaiiia deberian comprar Clarita y Carlos sus Brutus Bites? ;Por qué?

Mathematics Vision Project “
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MATEMATICAS Il NIVEL SECUNDARIA // MODULO 1 1.1
FUNCIONESY SUSINVERSAS -1.1

Tema: Operaciones inversas

Las operaciones inversas se "deshacen" entre si. Por ejemplo, la suma y la resta son operaciones
inversas. También lo son la multiplicaciéon y la divisién. En matematicas, a menudo es conveniente

“deshacer” varias operaciones para resolver una variable.

Resuelve x en los siguientes problemas. Luego, completa la declaracion identificando la

operacion que utilizaste para "deshacer" la ecuacion.

1. 24=3x Deshacer la multiplicacién por 3
X
2. g =-2 Deshacer la divisién por 5
3. x+17=20 Deshacer la suma por 17
4, x/; =6 Deshacer la raiz cuadrada
5 3 (x + 1) =2  Deshacer la raiz cibica luego
6. x'=81 Deshacer el exponente de x al 4° poder
7. (x - 9)2 =49 Deshacer el exponente al cuadrado luego

Tema: Funciones lineales y sus inversas

Carlos y Clarita tienen un negocio de cuidado de mascotas. Cuando estaban tratando de decidir
cuantos perros y gatos podrian caber en su patio, hicieron una tabla basada en la siguiente
informacién. Las jaulas para gatos requieren 6 pies cuadrados de espacio, mientras que las jaulas
para perros requieren 24 pies cuadrados. Carlos y Clarita tienen 360 pies cuadrados disponibles en
el cobertizo de almacenamiento para jaulas y pistas, al mismo tiempo, dejando suficiente espacio

para moverse entre las jaulas. Hicieron una tabla de todas las combinaciones de gatos y perros que

Need help? Visit www.rsgsupport.org
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FUNCIONESY SUSINVERSAS -1.1

podrian usar para llenar el espacio. Rdpidamente se dieron cuenta de que podian caber en 4 gatos en

el mismo espacio que un perro.

gatos |0 4 8 12 |16 |20 |24 |28 |32 |36 |40 |44 |48 |52 |56 |60
perros | 15 (14 |13 |12 (11 |10 |9 8 7 6 5 4 3 2 1 0

8. Utiliza la informacién de la tabla para escribir 5 pares ordenados que tengan gatos como

valor de entrada y perros como valor de salida.

9. Escribe una ecuacién explicita que muestre cuantos perros pueden acomodar segun la

cantidad de gatos que tengan. El nimero de perros "d" sera una funcién del nimero de
gatos "c"o d = f(c)

10. Usa la informacién de la tabla para escribir 5 pares ordenados que tengan perros como

valor de entrada y gatos como valor de salida.

11. Escribe una ecuacion explicita que muestre cuantos gatos pueden acomodar segun la

cantidad de perros que tengan. El nimero de gatos "c" sera una funcién del nimero de

perros "d" o ¢ = g(d).

Basa tus respuestas en #12 y #13 en la tabla en la parte superior de la pagina.

12. Repasa el problema 8 y el problema 10. Describe cémo los pares ordenados son diferentes.

Need help? Visit www.rsgsupport.org
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11

13. a) Repasa la ecuacion que escribiste en el problema 9. Describe el dominio parad = f(c).

b) Describe el dominio para la ecuacién ¢ = g(d) que escribiste en el problema 11.

c) ¢Cudl es la relacion entre ellos?

Las funciones f{x), g(x), y h(x) se definen a continuacién.

f(x)=x g(x)=5x-12 h(x)=x"+4x-7

Calcula los valores de funcién indicados en los siguientes problemas.

Simplifica tus respuestas.

14. 1(10) 5. F(=2) 16, fla)
1. 8(10) 19. 8(=2) 2. 8(4)
22, M10) 23, h(=2) 24 N(a)

Need help? Visit www.rsgsupport.org
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1.2 Ferraris

Actividad para Consolidar Comprension

Cuando las personas aprenden a conducir por primera vez,
a menudo se les dice que mientras mas rapido conduzcan, = —
mas tiempo tomaran en detenerse. Por lo tanto, cuando conduces en la autoplsta debes dejar mas
espacio entre tu automaévil y el que esta enfrente, que cuando manejas lentamente por un
vecindario. ;Te has preguntado alguna vez sobre la relacién que existe entre la velocidad con la que
conduces y cudnto viajas antes de detenerte, después de pisar los frenos?

https://flic.kr/p/qvLUQY

CC BY Darren Price

1. Piénsalo por un minuto. ;Qué factores crees que pueden hacer una diferencia en la distancia
que recorre un automovil después de pisar los frenos?

En realidad, se ha realizado bastante trabajo experimental (principalmente por departamentos de
policia y compaiias de seguros) para poder modelar matematicamente la relacién entre la
velocidad de un automévil y la distancia de frenado (qué tan lejos viaja el automévil hasta que se
detiene después que el conductor pisa los frenos).

2. Imagina el auto de tus suefios. Tal vez es un Ferrari 550 Maranello, un automévil italiano
super rapido. Los experimentos han demostrado que, en carreteras lisas y secas, la relacion
entre la distancia de frenado (d) y la velocidad (v) estd dada por d(v) = 0.03s2. La
velocidad se da en millas/hora y la distancia en pies.

3.
a) ¢Cuantos pies debes dejar entre tu y el automévil que tienes enfrente si conduces el
Ferraria 55 mi/hora?
b) ¢Qué distancia debes mantener entre td y el automoévil que tienes enfrente si conduces a
100 millas por hora?
Mathematics Vision Project “
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¢) Siunautomévil promedio mide aproximadamente 16 pies de largo, ;aproximadamente
cuantas longitudes de auto debe haber entre ti y el automovil frente a ti si conduces a
100 millas por hora?

d) Tiene sentido para muchas personas que, si el automoévil se estd moviendo a cierta
velocidad y luego va dos veces més rapido, la distancia de frenado sea el doble. ;Es
cierto? Explica por qué si o por qué no.

4. Grafica la relacién entre la distancia de frenado d(v) y la velocidad (v), a continuacién.

5. Segtn la compafifa Ferrari, la velocidad maxima del automévil es de aproximadamente 217
mph. Utiliza esto para describir todas las caracteristicas matematicas de la relacién entre la
distancia de frenado y la velocidad para el Ferrari, modelado por d(v) = 0.03s2.

6. ;Qué pasaria si el conductor del Ferrari 550 estuviera manejando a una velocidad constante
y de repente pisara los frenos para detenerse porque vio un gato en la carretera? Ella patind
hasta detenerse, y afortunadamente, no atropell6 al gato. Cuando sali6 del automovil, midio
las marcas de deslizamiento dejadas por el automévil y supo que su distancia de frenado fue

de 31 pies.
Mathematics Vision Project “
Licensed under the Creative Commons Attribution CC BY 4.0 B mat h ematics
mathematicsvisionproject.org vision @) I’Oj ect



MATEMATICAS ITI NIVEL SECUNDARIA // MODULO 1
FUNCIONES Y SUSINVERSAS-1.1

a) ;Qué tan rapido iba cuando ella pis6 el freno?

b) Sino vio al gato hasta que estaba a 15 pies de distancia, ;cudl es la velocidad mas alta a la
que podria ir antes de pisar el freno, si quiere evitar atropellar al gato?

7. Parte del trabajo de los oficiales de policia es investigar los accidentes de trafico para
determinar qué causé el accidente y qué conductor tuvo la culpa. Miden la distancia de
frenado usando marcas de deslizamiento y calculan velocidades usando las relaciones
matematicas como lo hemos hecho aqui, aunque a menudo usan férmulas diferentes para
tomar en cuenta varios factores, como las condiciones de la carretera. Regresemos al Ferrari
en un camino llano y seco, ya que conocemos la relaciéon. Crea una tabla que muestre la
velocidad con la que viajaba el automoévil en funcién de la distancia de frenado.

8. Escribe una ecuacion de la funcién v(d) que da la velocidad con la que el automdvil viajaba
para una distancia de frenado determinada.

9. Grafica la funcién v(d) y describe sus
caracteristicas.
Mathematics Vision Project “
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10. ;Qué notas sobre la grafica de v(d) comparada con la grafica de d(v)? ;Cudl es la
relacién entre las funciones d(v) y v(d)?

11. Considera la funcién d(v) = 0.03s? sobre el dominio de todos los ntimeros reales, no
solo el dominio de la situacién de este problema. ;Cémo cambia la grafica de la otra
grafica de d(v) en la pregunta #3?

12. ;Cémo cambia el dominio de d(v) la grafica del inverso de d(v)?

13. ;Eslainversa de d(v) una funcién? Justifica tu respuesta.

Mathematics Vision Project “
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PREPARACION
Tema: Coémo resolver una variable
Resuelve para x.
1. 17 =5x + 2 2. 2x2 —=5=3x2—-12x+31 3. 11=+V2x+1
4. Ix2 +x—2=2 5. 4=35x+1 6. Y352 =3V7x2+9
7. 3% =243 g 5¥x=_L 9 4x =21
125 32
PRACTICA

Tema: Exploracién de funciones inversas

10 Los estudiantes recibieron un conjunto de datos para graficar. Después de completar sus
graficas, cada estudiante compartié su grafica con su compafiero de al lado. Cuando Ethan y
Emma vieron las gréficas del otro, exclamaron juntos, "{Tu grafica esta equivocada!"
Ninguna de las graficas esta mal. Explica lo que Ethan y Emma han hecho con sus datos.

Gréfica de Ethan Gréafica de Emma

Need help? Visit www.rsgsupport.org
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11. Describe una secuencia de transformaciones que llevaria la grafica de Ethan a la de Emma.

99 pies

67 pies

12.
Una pelota de béisbol es golpeada hacia arriba
desde una altura de 3 pies con una velocidad
inicial de 80 pies por segundo (aproximadamente
55 mph). La grafica muestra la altura de la pelota
en cualquier segundo dado durante su vuelo. Tiempo en segundos
Usa la grafica para responder las preguntas a continuacion.

(G eleose)
sald us einyy

3 pies

a. Calcula el tiempo que la pelota estd en su altura maxima.

b. Calcula el tiempo en que la pelota toca el suelo.
c. (A quéhorala pelota estd a 67 pies del suelo?

d. Hazuna nueva grafica que muestre el momento en que la pelota esta en las alturas
dadas.

e. ¢(Estunueva grafica una funcién?
Explica.

sopunbBas ua odwal|

Altura en pies (escala 5
pies)

Need help? Visit www.rsgsupport.org
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RENDIMIENTO

Tema: Usar la notacién de funciones para evaluar una funciéon

Las funciones f(x), g(x), y h(x) se definen a continuacién.
f(x)=3x g(x)=10x+4 h(x)=x"-x

Calcula los valores de funcién indicados. Simplifica tus respuestas.

13. £(7) 14. f(-9) 15. £(s) 16. f(s—10)
17. g(7) 18. g(-9) 19. g(s) 20. g(s—1t)
21. h(7) 22. h(-9) 23. h(s) 24. h(s—1t)

Observa que la notacion f{g(x)) indica que reemplazaste x en f{x) con g(x).

Simplifica lo siguiente:

25. fla) 26. f(h(x)) 27. gifx))

Need help? Visit www.rsgsupport.org
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3 p
1.3 Monitoreando una Tortuga k
c S
g3
Actividad para Consolidar Comprension 2z
S £
Puede que recuerdes una tarea del aflo pasado sobre la g E
famosa carrera entre la tortuga y la liebre. En la historia g E
infantil de la tortuga y la liebre, la liebre se burla de la tortuga
por ser lenta. La tortuga responde: "El lento y constante gana la carrera”. La liebre dice: "Ya
veremos eso" y desafia a la tortuga a una carrera.
En la tarea, modelamos la distancia desde la linea de partida que tanto la tortuga como la liebre
viajaron durante la carrera. Hoy consideraremos solo el viaje de la tortuga en la carrera.
Debido a que la liebre esta tan segura de que puede ganarle a la tortuga, le da a la tortuga una
ventaja de 1 metro. La distancia desde la linea de partida de la tortuga, incluida la ventaja
inicial, se da por la funcién:
d(t) = 2! (d en metros y t en segundos)
La familia de la tortuga decide ver la carrera desde el otro lado para poder ver a su querida
hermana tortuga, Shellie, demostrar el valor de la persistencia.
1. ;A qué distancia de la linea de partida debe estar la familia, para que se ubique en el
lugar correcto cuando Shellie corra 5 segundos después del comienzo de la carrera?
¢Después de 10 segundos?
2. Describe la grafica de d(t), la distancia de Shellie en el tiempo t. ;Cuales son las
caracteristicas importantes de d(t)?
Mathematics Vision Project “v- .
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3. Sila familia de la tortuga planea ver la carrera a 64 metros del punto de partida de
Shellie, ;cuanto tiempo tendran que esperar para ver pasar a Shellie?

4. ;Cuanto tiempo deben esperar para ver a Shellie corriendo si estan a 1024 metros de
su punto de partida?

5. Dibuje una grafica que muestre cuanto tiempo esperara la familia de la tortuga para
verla correr en un lugar determinado desde su punto de partida.

6. ;Cudnto tiempo debe esperar la familia para ver a Shellie corriendo si se encuentran a
220 metros de distancia de su punto de partida?

7. ¢Cual es la relacién entre d(t) y la grafica que acabas de dibujar? ;Cémo usaste d(t)
para dibujar la gréfica en el #5?

Mathematics Vision Project “ v -
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8. Considerala funcién f(x) = 2*.
A) ;Cuél es el dominio y rango def(x)? ;Es f(x) una funcién inversa?

B) Grafica f(x) y f~!(x) en la cuadricula al calce.

C) ¢;Cudl es el dominio y rango de f~(x)?

9. Sif(3)= 8, ;quées f1(8)? ;Como lo sabes?

10.Si f () = 1.414, ;qué es f~1(1.414) ? ;Cémo lo sabes?
2

11.Si f(a) = b ;qué es f~1(b)? ;Turespuesta cambiaria si f{x) fuera una funcién
diferente? Explica.

Mathematics Vision Project “ v D )
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PREPARACION

Tema: Resolviendo ecuaciones exponenciales.

Resuelve x.
1. 5x+1 — 52x—3 2. 73x—2 — 7—2x+8 3. 43x — 22x—8
4. 35x—4 — 92x—3 5. 8x+1 — 22x+3 6. 3x+1 — i
81
PRACTICA
Tema: Explorando la inversa de una funcién exponencial
En el cuento de hadas Jack and the Beanstalk, Jack planta un frijol | Tiempo Altura (pies)
magico antes de irse a la cama. Por la mafiana, Jack descubre un (horas)
tallo de frijoles gigante que ha crecido tanto que desaparece en 1 3
las nubes. 1.5 5.2
2 9
Pero aqui esta la parte de la historia que nunca escuchaste. 25 15.6
Escrito en la bolsa que contenia los frijoles magicos estaba esta 3 27
nota. 3.5 46.8
4 81
Planta un frijol magico en tierra fértil justo cuando el sol 45 1403
Se esté poniendo. 5 243
No mires el sitio de la planta por 10 horas. (Esto es parte 55 420.9
de la magia.) Después de que el frijol ha estado en el suelo 6 729
durante 1 hora, el crecimiento del tallo puede ser modelado 6.5 1,262.7
por la funcion b(t) = 3. (b en pies y t en horas). 7 2,187
7.5 3,788
Jack era un buen estudiante de matematicas, asf que, aunque 8 6,561
nunca mir6 su tallo de frijoles durante la noche, usé la funcién 8.5 11,364
para calcular qué tan alto debia ser a medida que crecia. La tabla 9 19,683
de la derecha muestra los calculos que hizo cada media hora. 95 34,092
10 59,049
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Por lo tanto, Jack no se sorprendié cuando, en la mafiana, vio que
la parte superior del tallo de frijoles habia desaparecido en las
nubes.

7. Demuestra c6mo Jack usé el modelo b(t) = 3¢ para calcular qué tan alto seria el tallo de frijoles

después de que pasaron 6 horas. (Puedes usar la tabla, pero escribe dénde colocarias los
numeros en la funcién si no la tuvieras).

8. Durante esa misma noche, un vecino estaba jugando con su drone. Fue programado para flotar a
243 pies. ;Cuantas horas habian estado creciendo los frijoles cuando la planta estaba tan alta
como el drone?

9. ;Utilizaste la tabla de la misma manera para responder la pregunta # 8 como para responder la #
77?7 Explica.

10. Mientras Jack preparaba su tabla, se preguntaba qué tan alto seria el tallo de los frijoles magicos
después de las 10 horas. Rapidamente escribi6 la funcién en su calculadora para averiguarlo.
Escribe la ecuacién que Jack habria escrito en su calculadora.

11. Los aviones comerciales vuelan entre 30,000 y 36,000 pies. ;Aproximadamente cuantas horas de
crecimiento podrian pasar antes de que los frijoles magicos puedan interferir con los aviones
comerciales? Explica como obtuviste tu respuesta.

12. Usa la tabla para encontrar f(7) y f~1(11,364).

13. Usa la tabla para encontrar £(9) y f~1(9).

Need help? Visit www.rsgsupport.org

Mathematics Vision Project
Licensed under the Creative Commons Attribution CC BY 4.0

18 B mathematics
mathematicsvisionproject.org

vision project



MATEMATICAS Il NIVEL SECUNDARIA // MODULO 1 1.3
FUNCIONESY SUSINVERSAS -1.1

13. Explica por qué es posible responder algunas de las preguntas sobre la altura de los frijoles
magicos simplemente conectando los ndmeros a la regla de la funcién, y por qué a veces solo
puedes usar la tabla.

RENDIMIENTO

Tema: Evaluacion de funciones

Las funciones f(x), g(x), y h(x) se definen a continuacion.

f(x) = —2x g(x) =2x+5 h(x) = x> +3x—10

Calcula los valores de funcién indicados. Simplifica tus respuestas.

14. f(a) 15. f(b?) 16. f(a+b) 17. f(g(x))
18. g(a) 19. g(b?) 20. g(a+b) 21. h(f(x))
22. h() 23. h(b?) 24. h(a+b) 25. h(g()

Need help? Visit www.rsgsupport.org
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1.4 Sacar un Conejo del Sombrero
Actividad para Consolidar Comprension

©
2 8
Tengo un truco de magia para ti: s 2
A
§ S
5 X
¢ Elije un nimero, cualquier nimero 29
c &
e Stumale 6 S
. . o o
e Multiplica el resultado por 2 g =
e Réstale 12
e Dividelo entre 2
e ;Larespuesta es el nimero con el que comenzaste!
Las personas a menudo se desconciertan con tales trucos, pero aquellos de nosotros que hemos
estudiado operaciones inversas y funciones inversas, podemos descubrir cdmo funcionan e incluso
crear nuestros propios trucos numéricos. Comencemos averiguando cdmo funcionan juntas las
funciones inversas.
Para cada una de las siguientes maquinas de funciones, decide qué funcion se puede usar para
hacer que la salida sea igual que el nimero de entrada. Describe la operacion en palabras y
luego escribela simbdlicamente.
Aqui hay un ejemplo:
Entrada Salida
f(x) = x+8 fTlx)=x-8
En palabras: Resta 8 del
resultado
Mathematics Vision Project “v-
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1.
Entrada Salida
f(x) = 3x 1) =
En palabras:
2. Entrada Salida
flx) = x* 1) =
En palabras:
3. Entrada Salida
flx)= 2% 1) =
En palabras:
Mathematics Vision Project “ '
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4. Entrada Salida

f(x) = 2x-5 f1(x) =

En palabras:

Entrada Salida
5.
X + 5 -1 (x) =
fx) = 3 f
En palabras:
6. Entrada Salida
fG) = (x—3)* fH =
En palabras:
Mathematics Vision Project “ '
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7. Entrada Salida

oD mm (D

fO) = 4—+x fH) =

En palabras:

8. Entrada Salida

C ) b (o

fx) = 2% - fx) =

En palabras:

9. Cada uno de estos problemas comenz6 con x = 7. ;Cudl es la diferencia entre la x utilizada en f(x)
y la x utilizada en f~1(x)?

10. En el #6, podria usarse cualquier valor de x en f(x) y aun asi dar el mismo resultado (salida) de
f~1(x)? Explica. ;Qué tal el # 7?

11. Segun tu trabajo en esta tarea y las otras tareas de este modulo, ;qué relaciones ves entre las
funciones y sus inversas?

Mathematics Vision Project “
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Tema: Propiedades de exponentes

Usa ila regia ael producto o Ia regia del cociente para simpiificar. veja toaas 1as respuestas en
forma exponencial, inicamente con exponentes positivos.

1. 36.35 2. 7%.76 3. 107%-107 4, 5%2.576
2..5 6 .9—-3, 113,-5 5

5. p°p 6. 2°-27°-2 7. bbb 8. ;_2
98 35 7—4 p—3

9 = 10. 5 11. = 12 S

Tema: Funcién inversa

13. Dadas las funciones f(x) = vVx — 1y g(x) = x? + 7:

®

Calcula f(16) y g(3).

b. Escribe f(16) como un par ordenado.

c. Escribe g(3) como un par ordenado.

d. ;Quéimplican tus pares ordenados para f(16)y g(3)?

e. Encuentra f(25).

f. Basado en tu respuesta para f(25), predice g(4).

g. Encuentra g(4). (Tu respuesta coincidi6 con tu prediccion?

h. ¢Son f(x) y g(x) funciones inversas? Justifica tu respuesta.

Need help? Visit www.rsgsupport.org
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Haz coincidir la funcién en la primera columna con su inversa en la segunda columna.

f&) JA€))
16. f(x) =3x+5 a. f1(x) = logsx
17. f(x) = x° b. f71(x) = Vx
18. f(x) =Vx—-3 o [ =22
19. f(x) = «3 d f)=3-5
20. f(x) = 5% e. f1(x) = logsx
21. f(x) =3(x+5) £ 1 (x)=x5+3
22. f(x) =3* g [0 =3x

Tema: Funciones compuestas e inversas

Calcula f(g(x)) y g(f(x)) para cada par de funciones.
(Toma en cuenta: la notacién (f o g)(x) y (g o f)(x) significa lo mismo que f(g(x)) v g(f(x)),

respectivamente).
23. f(x)=2x+5 gl === 24. f(x) = (x+2)° g() =3Vx—2
25. f() =2x+6 gl =12 26. f(x) = —+2 900 ==

Need help? Visit www.rsgsupport.org
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Haz coincidir los pares de funciones anteriores (23-26) con sus graficas. Etiqueta f (x) y g (x).

e alie s
=

27. Graficalalinea y = x en cada una de las graficas anteriores. ;Que notaste?

28. ;Crees que tus observaciones sobre las graficas en el #27 tienen algo que ver con las
respuestas que obtuviste cuando encontraste f(g(x))y g(f(x))? Explica.

29. Mira la grafica b. Sombrea los 2 triangulos formados por el eje y, el eje x y cada linea. ;Qué

es interesante acerca de estos dos triangulos?

30. Sombrea los 2 triangulos en la grafica d. ;Son interesantes de la misma manera? Explica.

Need help? Visit www.rsgsupport.org
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1.5 Universo Inverso
Actividad para Practicar Comprension

CC BY agu

Tu y tu compafiero recibieron cada uno un conjunto
diferente de tarjetas. Las instrucciones son:

1. Selecciona una tarjeta y muéstrasela a tu
compafiero.

2. Trabajen juntos para encontrar una tarjeta en el conjunto de tarjetas de tu compafiero
que represente el inverso de la funcién representada en su tarjeta.

3. En el espacio a continuacion, registra las tarjetas que seleccionaste y la razén por la que
sabes que son inversas.

4. Repite el proceso hasta que todas las tarjetas estén emparejadas.

* Solo para esta tarea, supdn que todas las tablas representan puntos en una funcién continua.

Par 1: Justificacion de la relacién inversa:
Par 2: Justificacion de la relacién inversa:
Par 3: Justificacion de la relacién inversa:
Par 4: Justificacion de la relacién inversa:
Par 5: Justificacion de la relacién inversa:
Mathematics Vision Project
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Par 6: Justificacion de la relacién inversa:
Par 6: Justificacion de la relacién inversa:
Par 7: Justificacion de la relacién inversa:
Par 8: Justificacion de la relacién inversa:
Par 9: Justificacion de la relacién inversa:
Par 10: Justificacion de la relacién inversa:
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Al A2
La funcién aumenta a una tasa
_(2x-2, —5<x<0 constante de =y la interseccién de y es
fx) = b
A3 A4

Cada valor de entrada, x, se cuadra y luego
se agrega 3 al resultado. El dominio de la
funcién es [0,00)

_____ W
e
______ -
-3
18
A5 A6
X Y
-2 -3 y = 33X
2 3
0 0
6 5
4 4
- 4 _ 2
3
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A7
X Yy
-5 -125
-3 -27
-1 -1
1 1
3 27
5 125
A9 A10
Yasmin comenzd una cuenta de
i ahorros con $5. Al final de cada
e s || Semana, agrego 3. Esta funcion modela
la cantidad de dinero en la cuenta para
una semana determinada.
Mathematics Vision Project “ )
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B1 B2
—-X, —-3<x<3
y =logs x f&) =4 3
2x—4, x=3
-

B3 B4
X y
La interseccion de x es (¢, 0) y la 216 -6
pendiente de la linea es g. -64 -4
-8 -2
0 0
8 2
64 4
216 6

=

B6
X y
3 0
4 1
7 2
12 3
19 4
28 5
39 6
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A B
fffffffff I S e x y
-2 -3
,,,,,,,,, SSPS N S S S S S 1 P
————————— A 0 1
1 6
2 13

B9 B10

La funcidn es continua y crece en un

factor igual a 5 en intervalos iguales.
— La interseccion del eje y es (0,1).
= —
—
-
o —
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PREPARACION

Tema: Propiedades de los exponentes

Usa ias propiedades de 10s exponentes para simplificar 10 siguilente. Escribe tus respuestas en
forma exponencial con exponentes positivos.

1 YRz Va3 2. Yx-Vx-x 3. Ya-VaZ- Vb3
4. Y32-49-327 5. V8-V16-2 6. (5%)°

7. (7471 8. 3™ 9. (55;:)3
PRACTICA

Tema: Representaciones de funciones inversas

Escribe la inversa de la funciéon dada, en el mismo formato que la funcion dada.

Funcion f (x) Inversa f~1(x)
10.
X fx)
-8 0
-4 3
0 6
4 9
8 12
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11.
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i
i
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F I T T T T B |
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12. f(x)=-2x+4

13. f(x) = logsx

14. -
15.
X f ()
0 0
1 1
2 4
3 9
4 16
Need help? Visit www.rsgsupport.org
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RENDIMIENTO

Tema: Funciones compuestas

Calcula f(g(x)) y g(f(x)) para cada par de funciones.

(Toma en cuenta: La notacién (f o g)(x) y (g o f)(x) significa lo mismo, respectivamente).

16. f(x) =3x+7; glx) = —4x —11

17. f(x) = —4x + 60; g(x) = —7x +15
18. f(x) = 10x — 5; g(x)=§x+3

19. f(x)=—§x+4; g(x)=—%x+6

20. Observa tus calculos anteriores para f(g (x)) y g(f(x)). Dos de los pares de ecuaciones son

inversas entre si. ;Cudles crees que son? ;Por qué?
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